1. MATRICNI RACUN |
PRIMJENE

1.4. INPUT-OUTPUT
ANALIZA



1.4.1. OSNOVNI POJMOVI INPUT-
OUTPUT ANALIZE

Pretpostavimo da analiziramo gospodarstvo neke zemlje (npr. Republike
Niskoristije) podijeljeno u ukupno n razlicitih sektora

Za svaki i = 1, ..., n oznat¢imo s (; ukupnu koliinu proizvoda
proizvedenih u sektoru i. Krace kazemo: Q; je output i-toga sektora.
Za svaki i = 1, ..., n oznaCimo s @, koli¢inu proizvoda proizvedenih u

sektoru i kOJa prelazi u sektor j radi normalnoga odvijanja procesa
proizvodnje u tom sektoru.

Za svaki i = 1, ..., n ozna¢imo s ¢g; ukupnu koli¢inu proizvoda
proizvedenih u sektoru i nuznu za gospodarske potrebe toga sektora. Krace
kazemo: g, je finalna potraZnja sektora i.

Uz navedene oznake, temeljna pretpostavka input-output analize je:

Sva kolicina svakoga outputa potrosi se ili kroz medusektorsku potrosnju ili
kroz finalnu potraznju.

Toj pretpostavci dodajemo jedno od osnovnih ekonomskih nacela:
Potrosnja nekoga proizvoda treba biti jednaka potraznji za tim proizvodom.
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1.4.2. RAVNOTEZNI| SUSTAV

Prema tim pretpostavkama mozemo postaviti
shedeCt  sustav  jednadzbi ravnoteZe 1li
ravnotezni sustav:

Q=01 +0p+...+0,+qy;

Qn = in + Qn2+ e an + 4
Taj je sustav preglednije pisati tabliCno kao
tzv. input-output tablicu
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1.4.3. INPUT-OUTPUT TABLICA

0, 0 q;
0, On O - Oy qi
0, Oy O - Oy, q>
Qn in Qn2 an qn
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1.4.4. MATRICA NORMATIVA

* Svaka je proizvodnja vezana uz odredenu proizvodnu
tehnologiju.

* Stoga se moze pretpostaviti da ¢e uz nepromijenjene
tehnoloske uvjete proizvodnje postotni udio koliCine
proizvoda sektora i u proizvodnji jedne jedinice
proizvoda sektora j biti konstantan

e Tako 1ma smisla definirati normative (tehnicke
koeficijente, tehnicke norme) s:

a, = — zasvakii,j=1,...,n

J
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1.4.4. MATRICA NORMATIVA

Za svaki i, j = 1,..., n vrijednost a; interpretira se kao
postotni udio kolicine proizvoda sektora i u jednoj
jedinici proizvoda sektora j. Ta se vrijednost obiCno
zapisyje 1l1 kao razlomak 1li kao decimalan bro;.

Vrijednosti a;; jednoznacno odreduju kvadratnu matricu
A reda n. Tu matricu nazivamo matrica normativa 1l
matrica tehnickih koeficijenata.

Primijetimo da 1z definicije normativa slijedi:
Qij =a; - Q,zasvakii,j=1, ..., n.
Ta je jednakost vrlo korisna u rjeSavanju zadataka.
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1.4.5. MATRICA TEHNOLOGIE

Moze se pokazati da se, uz navedene oznake, ravnotezni sustav
moze zapisati u obliku:

Q=A-0+gq,
gdje su
QO = [Q,] jednostupCana matrica ukupnih outputa
= [g;] jednostupCana matrica ukupnih finalnih potraznji
Iz navedene jednadzbe slijedi:
q=(E,-A)- Q.
Matrica T := E, — A naziva se matrica tehnologije jer njezine
vrijednosti ovise jedino o tehnoloSkim uvjetima proizvodnje.

Osnovno svojstvo matrice T jest da na dijagonali 1ma strogo
pozitivne realne brojeve (vrlo rijetko 1 nulu), dok na svim ostalim
mjestima 1ma strogo negativne realne brojeve (ili nulu)

Moze se pokazati da je matrica tehnologije uvijek regularna matrica
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1.4.5. MATRICA TEHNOLOGUE

U skladu s tim, ravnotezni sustav moZemo zapisati u obliku:

q=T-Q
111 u obliku
Q=T"-q

Taj sustav opcenito ima n linearnih jednadzbi s ukupno 2 - n nepoznanica, pa
nema jedinstveno rjesenje

Da bismo dobili jedinstveno rjesenje, dodatno zadajemo:

1.) planirane ukupne koli¢ine proizvoda svakoga sektora (tj. matricu Q);

2.) planirane koli€ine finalne potraZnje svakoga sektora (tj. matricu g);

3.) ukupnu koliinu proizvoda za to¢no i sektora, te ukupnu koli¢inu finalne
potraznje za preostalih n — i sektora, pri Cemu je i =1, — 1.

Navedeni je sustav relativno sporo rjesavati “klaswno jer treba znati

“klasi¢no” invertiranje matrice, pa je brze i primjerenije rjeSavati ga uz pomoc¢
raCunala

Napomena: U svim zadatcima ¢emo pretpostavljati konstantnost tehnoloskih
uvjeta proizvodnje.
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