™G . Matematika 1 Zadaci za demonstrature
. . . EiF
(preddiplomski stru¢ni gsr_lig?zob.

studij elektrotehnike)

2-n+3
n+l

1. Niz (a,),. zadan je pravilom a, =

neN

a) IzraCunajte grani¢nu vrijednost L zadanoga niza.
b) Odredite najmanji ne N za koji je |an - L| <107,

1-4-n

2. Niz (b,), . zadan je pravilom b, =
n+2

a) IzraCunajte grani¢nu vrijednost L zadanoga niza.
b) Odredite najmanji ne N za koji je [b, —L| <107

3. IzraCunajte grani¢nu vrijednost niza (c,),.y Ciji je op¢i C¢lan definiran pravilom

c, z(l—gj .
n

4. lIzraCunajte grani¢nu vrijednost niza (d,),., Ciji je op¢i Clan definiran pravilom

1 (2-n+3j2'"
dn:_z' .
e 2-n+1

S. IzraCunajte grani¢nu vrijednost niza (e,),., Ciji je op¢i clan definiran pravilom
e, =V4-n"+8-n+7-2-n.
6. IzraCunajte grani¢nu vrijednost niza (f,),.y Ciji je op¢i ¢lan definiran pravilom

£, =3-n=~9-n*=36-n+37.

7. lzraCunajte grani¢nu vrijednost lim (2 x—~/4-x> -8 x+19 ) .

x—>+oo

8. Izracunajte grani¢nu vrijednost lim (x+ VX' —x+ 1) .

X—y—o0

2 1\
9. lIzraCunajte grani¢nu vrijednost lim (e D)+ .
o= (1=x)-(x+1)

2 _9\2
10. IzraCunajte grani¢nu vrijednost lim < t+3)2 +@3-1 2)2 '
it (7-1=8)" —(6-1+5)

L
11. IzraCunajte granicnu vrijednost lin(} {(l +2-x)%" } .

(2—x)(x+2)
12. Izracunajte grani¢nu vrijednost lim (1+—2J .

x—>too X
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REZULTATI ZADATAKA

a) L=2;b)n=100000.
a) L=-4;b) n=_899 999.

A A A A
—_

2,
6.
2,
g L.
2
9. 2.
10. 1
2
11. e = e,
12. ¢! :l.
e
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UPUTE I RJESENJA NEKIH ZADATAKA

2n+3 )3
1.a)L=11man=1im(2'”+3j=nm n | i —n (2240

n n U n+l n| n+l n 1+1 1+0

n n
b) [0, — L) <10° e [2043 ol 10 o [2H3 22004 D]y
n+l n+l1 |
o |1 <107 =L <107 e nt1> o n>99 999 = 5, =100 000,
n+l1 n+l 10

2. Rjesenje analogno kao u Zadatku 1.

3.L=limc, = lim{(l—gj_n} =lim {{H (_Z)H = {ﬁm[u (_Z)H =(e2) =¢
n n n n n n n

4. Zamijenimo t:=2-n+1. Tada su 2-n+3=t+2 i 2-n=r—1. Kad n—+co, onda i
t = +oo . Tako dobivamo:

-1 -1 t -1
L:iz~1im(ﬂj =i2-1im(1+3] =%-{lim(l+%j}{lim(l+gj }=%~e2~11=1.
e ! t e ! t e ! t ! t e

(Vo r8n+7 +2.0)

5.L=lime, =lim(\4-n* +8-n+7 ~2-n) =lim| (V4-#* +8-n+7 ~2-n). =

(forssnerean)|

=lim

n

2 2 2
(Var8n47) -m) _lim{4‘n2+8‘n+7—4on2 }_hm[ 8-n+7 j

Va2 48 n+7+2:n VA 4+8-n+7+2:n V4> +8-n+7+2n

8- n+7 7 7
8+— 8+— 840
=lirn\/ - n =lim - n =lim - ”7 =\/4 0 2=2.
4-n°+8n+7+2-n \/4cn +§on+7Jr2 \/4++2+2 +0+0+
n n n n

6. Rjesenje analogno kao u Zadatku 5.

(2 6=V 2 =8 x+19) (21447 8- x419)

7.L=A_1i£(2.x— 4-x2—8-x+19):lim

e 2 x+y4 2 =8 x+19 -
oofar ) g 19
4.2 (42 -8 x+19 : -
:un{ W}ﬁm{ g N
2-x+V4 2% 8- x+19 2-x+V4- 2 8- x+19 2+\/4_8.1+12 2+4-0+0
X X

(x— —x+1) ~ )cz—(\/xQ—)Hl)2 ~
(x— xz—x—}-l) =l x—x —x+1 -

8 L= lim()c+\/)c2 —x+1)=xlirg1m (x—H/x2 —x+1)-

X——o0
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x—1 | 1
= lim {M}_ lim [x—_lj_ lim| —% | = lim —_;
=] x—alx? —x+1 ool x =Xt —x+1) 7 x—A/xP—x+1 o 1_\/xz—x+1 .
X X

2 2 2
Ovdje ne smijemo napisati -t = - xtd :\/x f” . Naime, znamo da x — —,

x i x

pa je x strogo negativan realan broj, a za takve brojeve ne vrijedi jednakost x=+/x" .

2
. S . NxT —x+] . . .
Da bismo mogli izracunati lim ——— moramo uvesti zamjenu ¢=-x. Odatle je

X—>—00 x

x=—t. OC¢ito, kad x — —e, onda t — +o . Tako sada imamo:

t

NP =x+l . =+ NE+t+1
Iim =lim & =lim .
X—>—00 x 1—>too —t 1—>too

Sad t—+eo, pa je t strogo pozitivan realan broj. Za takve brojeve vrijedi jednakost
t= \/t_z . Stoga dobivamo:

[ 2 2
hm[_ﬂjz lim[— /l +2t+l]= lim[— /1+1+izj=—\/1+0+0=—1.
t—>too t 1—>too t 1o t t

-t

Tako kona¢no imamo: ; _ X _ =0 1
e 1_\/x2—x+1 1-(-1) 2
X
2'.X72+2 24—
9. Uputa: (D= 224742 2 T 240 _ 5 kadx - .
(I-x)-(x+1 1-x° 1-x* i—l 0-1
x X

10. Rjesenje analogno kao u Zadatku 9.

1 1
1 113 113 1 2
11. Lzling[(l+2-x)3“‘}=ling {(1+2~x)x} ={1in3(1+2-x)*} =(ez)3 =e3 =R/e’.

(2—x)-(x+2) 4—x
12. Primijetimo da vrijedi jednakost (1 +—2j = (1 +i2j .Uvedimo zamjenu
x X

t =x*. Ogito, kad x — +oo, onda ¢ — +oo. Stoga dobivamo:
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