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™S - Matematika 1 Zadaci za demonstrature
. . . EiF
(preddiplomski stru¢ni lg;lfze'zol”_

 POLYTECHNICUM ZAGRABIENSE studij elektrotehnike)

Elektrotehni€ki odjel

Zadana je realna funkcija f(x)=e" """ . Izradunajte f (-1).

Zadana je realna funkcija g(¢) =sin(Inr). IzraCunajte g'(l).

Zadana je realna funkcija h(u) =,/6- (1 +cos’ u) . Izracunajte h (%) .

Zadana je realna funkcija k(w)=40-arctg (Lj . IzraCunajte k'(4) .

N

Funkcija y = y(x) definirana je implicitno jednadZbom x’+y’ =6-x-y. Izratunajte y' u
tocki T = (3, 3).

Funkcija x = x(¢) definirana je implicitno jednadZzbom In (fj +X-r=0. Izracunajte X u
t t

tocki T= (1, 1).

Funkcija y=y(w) definirana je implicitno jednadZbom sin(y-w)+y*-w+Inw=0.

IzraCunajte y' utocki 7= (1, 0).

Funkcija y = y(t) definirana je implicitno jednad?bom 2-# +£—e‘7+1 =0. Izracunajte y'
Yy
utocki T=(-1, 1).

N ' . |x=rHr e+, L .
Funkcija y = y(x) zadana je parametarski s NN IzraCunajte y u tocki
y=t—t"+t-1.

odredenoj parametrom ¢ =0.

=t-e, L . ,
Funkcija y = y(x) zadana je parametarski s {x ¢ IzraCunajte y u tocki odredenoj

y=t-cost.
parametrom ¢ =0.

. . . =1+sint, . - s
Funkcija y= y(x) zadana je parametarski s {x IzraCunajte y u tocki

y=(l+sint)-cost,

. V4
odredenoj parametrom t = e

. . ) x=cos(2-1)-cost, L . o
Funkcija y = y(x) zadana je parametarski s IzraCunajte y u tocki

y=cos(2-t)-sint.

odredenoj parametrom t =—-7 .

3
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™S - Matematika 1 Zadaci za demonstrature
. . . EiF
(preddiplomski stru¢ni lg;lfze'zol”_

PoLYTECHNCUM. ;:”odje, L studij elektrotehnike)

DETALJNIJA RJESENJA ZADATAKA

Funkcije u zadacima 1. — 4. treba derivirati prema pravilu deriviranja sloZene funkcije.
Lf(x)=e ™ (P +4-x43) = (2 x+440)=2-(x+2)- ¢ P = F (=) =2-1-€" =2.

cos(ln 1) cos(Inl) _cos0

1 1

2.¢ (t) cos(Int)-(In t) =cos(In t) g'(l) = =1.

1

3 h(u)=[6-(1+cos2 )] = h(u)=

[ 1+cos Pil [6 1+cos u J =

l\.)lr—*

1

:%-[6-(1+coszu)}_2‘6‘(l+coszu) = [ l+cos u ]; [0+2 cosu - (cosu)]

1

1
=3~[6-(1+cos2u)]75 -2-c0su-(—sinu)=—3~[6~(1+cos2u)]7E (2-sinu-cosu) =

ol ) o)

—3-[6- (1+cos2 u)]fE -sin2-u) = h —j

\/; w
1
1 3 P
:40.L.(_lj.w21:_20.L.W2:_2().W " = 20
w+l {2 w+1 WEL (w+1)-~/w
:>k'(4)=—i=_£=_2‘
(4+1)-/4

U zadacima 5. — 8. treba primijeniti pravilo deriviranja implicitno zadane funkcije.

5.3.x743-y%-y =6-(1-y+x-1-y'):>3-x2+3-y2-y' =6-y+6-x-y &

— . 2
@3.y2-y'—6-x-y'=6‘y—3-x2<:>y"(3‘y2—6‘x)=6'y_3‘x2@y'=6 yz 3-x" _
3-y"-6-x
2 i .3_132 -
3 (2 y- x%) 22y X :y(3’3):223 3 :Q:—]_
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™S - Matematika 1 Zadaci za demonstrature
. . . rupe Ei F
R (predd1plomsh struéni %5.{)2.2017.
O Hekrotahnicks odet studij elektrotehnike)
1 Clxr—xel I x-t—x Xx-f—
6. —-(fj T T L B

x \t t x ot t
t

:>t-(x'-t—x)+x-(x'-t—x)—x-t2 =0 x P —tx+x tx—x—-xt'=0

CAxt+x-t?
ML LN

Sx Prx tx=tx+l+xr ox -CHxn=+xttxtt Sy =
£ +xt

P+1-1+1-17 3

=x0h="5r =3

=15

7.cos(y-w)-(y-w) +2-y-y -w+y* -1+l=0:>cos(y-w)-(1-y' -w+y-1)+2-y-y' Wty -1+l:0.
w w

1z ove jednakosti je nemoguce izraziti y'. Zato u nju uvrstimo w=1, y=0, pa dobijemo linearnu

jednadzbu s jednom nepoznanicom ( y' ) :

cos(0-1)+(1-y -1+0-1)+2:0-y - 1+0° -1+%=0:>y' +1=0=y =-1.

8,4.,2-1+M_e;+1.(z+1j 0= 42T _e;“.[ww}oj
t t

2
y y

PR i P
4.t+y Y —e! [Lzyjzo
y t

1z ove jednadzbe je prekomplicirano (i nepotrebno) izraziti y', pauvrstimo f =—1, y=1:

b D _e_;l_{y {(=D-1

12 iy }203—4+1+y'—1-(—y'—1)=0:2-y'=23y'=1.

U zadacima 9. — 12. treba primijeniti pravilo deriviranja parametarski zadane funkcije.

dy !
, o (P -+ PR, BE 2. , 02 =2.
9.y_d_y_g_( ) 32-2.141-0 31 2+l )_0_30 2.0+1

_dx_g_(tsﬂzﬂﬂ)' T3 4204140 37 +201+1 C3.0742:-041
dt
10 v_(l‘~COSl‘) _l-cost+t-(—sint) cost—t-sint ( ) _cosO—O-sinO_l—O_1
. (re) e +ie +)-¢ T Y W T B
+ [(+sint)-cost| (0+cost)-cost+(1+sint)-(—sint) (cos’t—sin’t)—sint cos(2-1)—sint
11 = = = =
) (1+sint)' O+cost cost cost

(y')l_% _ 005(2'4)_“1{4) _ Cos(zj_sm(J _ O_Sin(4) _ Sin(4) :_tg[z):_l'

SR ) R Y R (R £

12 y-_[cos(Z-t)'sint] B —sin(2-£)-(2-¢) -sint +cos(2-1)-cost cos(2-t)-cost—2-sin(2-¢)-sint

[COS(2.I).COS[]' —sin(2't)-(2't)' -cost+cos(2-1)-(—sint) B —2-sin(2-1)-cost—cos(2-1)-sint
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: .
cos(3~7rj-cos(3-ﬂj—2~sin(3-ﬂ)-sin(3-ﬂj 0~cos(3-7[)—2~(—1)~sin(3~ﬂ'j
_ 2 4 2 4 _ 4 4 _
—2-Sin( -Jz')-cos(?’-Jz')—cos(3~7rj~sin(3~7[] —2~(—1)~cos(3~7r]—0-sin( -Jz'j
4 2 4 4
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