1.6.

INTEGRIRANJE IRACIONALNIH
FUNKCLA



1.6.1. POJAM IRACIONALNE
FUNKCLJE

* Iracionalna funkcija je svaka funkcija oblika

P P2

ax+b |4 [ ax+b, |2
R| x, : ors
cx+d, c,x +d,

* pri cemu su R racionalna funkcija, a py, g, Py, 95,
... € 4, q;# 0, konstante.

* Razmotrit cemo dva tipa odredivanja neodredeno-
ga integrala ovakve funkcije.
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1.6.2. TIP 1.: [Va s +bxsc-ds

Korak 1. Ako je a > 0, integral zapisSimo u obliku:
/ :\/E-J.\/)f +é-x+£-dx
d d

1 prijedimo na Korak 2. InaCe, prijedimo na Korak
4,

Korak 2. Podintegralni radikand zapisimo u obliku
(x + p)? + g, gdje su p, g €R konstante. Prijedimo
na Korak 3.

Korak 3. Zamjenom ¢ = x + p dobivamo tabli¢ni
integral.

Korak 4. Ako je a = 0, zamjenom ¢t =b - x + ¢
dobivamo tabli¢ni integral. InaCe, prijedimo na

Korak 5.

mr.sc. Bojan Kovacic, visi predavac 3



1.6.2. TIP 1. [Va v +b-x+c-ds

* Korak 5. Ako je a < 0, zamijjenimo a, := -a,
pa polazni integral 7 zapiSimo u obliku

I:@-I\/; +sl x—x" -dx

* 1 prijedimo na Korak 6.

* Korak 6. Podintegralni radikand zapiSimo u
obliku g — (p — x)?%, gdje su p, g € R konstan-
te. Zamjenom ¢ := p — x dobivamo tabli¢ni
integral.
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m-x+n

1.6.3. TIP 2.: I\/a “dr

x +bh-x+c

Korak 1. Odredimo konstante S, C € R takve da

za svaki dopustivi x vrijedi jednakost:

m-x+n=8-Q2-a-x+b)+C.

Korak 2. Polazni integral I zapiSemo u obliku:
2-a-x+b dx

.dx+C-
J‘\/a x> +b-x+c ’[\/a-x2+b-x+c

Prvi pribrojnik jednak je 2-S-va-x>+b-x+c , dok
drugi svodimo na tabli¢ni integral postupkom
opisanim za Tip 1.
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