@ KATEDRA ZA Matematika 2 1.5. i 1.6. Integriranje

::-éEDI:;:Tc:E (redovni preddiplomski (racionalnih funkcija

Y . . - zadaci
POLYTECANICUM ZAGRABIENSE stru¢ni studij elektrotehnike)

1.5. INTEGRIRANJE RACIONALNIH FUNKCIJA

1. Odredite sljede¢e neodredene integrale:

dx
a) | —wV————
) J-)c2+2~)c—3

20
b) | ————dr;
) I4~t2—16-t—9

u
c -du;
) J.u2+u+1

d)
J- w’ — w+1
2. Metodom neodredenih koeficijenata odredite sljede¢e neodredene integrale:

dx
a) | ————;
)Jx3—2-x2+x

42
b) jﬁ’dy;
y =8y +7y

)J~ w+2-u+5 du
w—=1)-w* +3-u+4)

3. Odredite sljedece neodredene integrale nepravih racionalnih funkcija:

x’-5- x+9
)'[ -5 x+6
'[y +y+1
y-(* +1)

1.6. INTEGRIRANJE IRACIONALNIH FUNKCIJA

1. Odredite sljedec¢e neodredene integrale:
a) j\/m -dx;
b) jm -dy;
¢ [NT+61—1* -dr;
a) [V8=6-1~9-u" -du.

2. Odredite sljedece neodredene integrale:

X
a) [———— .dx
I\/4~x2—4~x—3

b)jlyd

=y

© mr.sc. Bojan Kovaci¢, visi predavac 1



@ KATEDRA ZA Matematika 2 1.5. i 1.6. Integriranje

:::En:u':rc: 3 (redovni preddiplomski (i)racionallgh funkcija
PR orA DA strucni studij elektrotehnike) - zadact
RJESENJA ZADATAKA

Napomena: U svim rjeSenjima zadataka C € R je konstanta.

1.5. Integriranje racionalnih funkcija

1.
a)J- dx ZJ- dx In |x 1|+C;
C+2.0-3 Jxay-4 2 x+3]
b) [— o -di =5 j—=5~ LI P ] PO
4.7 —16-t-9 4. l—g (l‘—2)2—§ |2l+1|
4 4
1 1 u-du
C)M—S (2 M+1)+C:>(S C) E —E ijm 2 11'1(14 +Ll+1)—— J‘m
=l~1n(u2+u+1)—l~jd—”2=l~1n(u2+u+1)—£~arctg EE
2 2 ( 1) 3 2 3 NEY
u+—| +=
2) 4
11 w—1
Hw-1=5-2-w-)+C=(S,C)= 275 :jm dw=— ln(w —w+1)—— jm—

d—wzéln(wz—w+1)—?-arctg(2’w_lj+c.

V3

1 R 1
=—-ln(w +w+1)——-
S In( ) 2]

2.
1 A A A
a)x —-2-x+x=x-(x-1)"= =14 + 5 (ALALAY=(l—1, 1
: =D ©=2-x+x x x-1 (x=1° (A, 4,4 =( )
e e N P S e LS
X =2-x+x x—1 4 (x-1) 1

0 A A
b)y =8y 47y =y (y=D)-(3-T)= yw_g.yzn.y27'+yA_21+y_37:‘(AI’AZ’AQ:(@”’ =
dy dy
Y 6 [P [ 26|y -7 |y =1+ In|y-7|+C;
e JE -7 22 6ty -7 [y~ 1n]y 7]
) £ +1=(1+1)- (2 3+1—t+1+?2 t:i = (AL ALA)=(2,-2, 4):>j

dt
= : -dt =2-Inr +1]+2-/3 -arct In(’> —t+1)+C;
1 Itz—t 1 a g[ NG j ( .
. U+ A 2490.
d) u +% u+5 _ A N ?2u+ s (AL AL A) =, 0’_1):>J~ u+% u+5 dy =
@=1)-(u +3-u+4) u-1 u +3-u+4 =1 - +3-u+4)

—ln|u—1|—%~\/7~arctg[2'\7;3j+c.

J. J-u +3-u+4
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@ o Matematika 2 15 i.1.6. Il{tegriran.j.e
PREDMETE (redovni preddiplomski (1)rac10nahgh funkcua
P ik struéni studij elektrotehnike) - zadact

5-x+9 3 dx dx dx
e R L e e L et P

:x+3-1n|x—3|—3-1n|x—2|+c-

1 d
b)IY+y+ dy = ij +1) = [dy +.[7y_ yzy

y- (' + +1

—%-ln(y2+1)+C.

1.6. Integriranje iracionalnih funkcija

1.

2
a) J.\/xz—x—Z-dx:J. (x—%) —%dxzzx L 22 ln(x—l+ ¥ —x— 2j+c,

4 2

b) [4 3 +8 y+5-dy=2: [, (y+1) + dy= {y“ (y+1)? +4+411 m(y+1+ (y+1)? +—ﬂ:
JT“- 4-y2+8-y+5+%-1n(y+1+%-\/m)+&

O [\T61=1 = [{15-G17 ot =2 T 4 ansin 2

d) [V8=6-1=9:17 -du=| 9—(1+3-u)2-du=3'2“- 8—6-u—9-u2+§-arcsm(3"’;“j+c.

2.
a)x=5 -8 x-H+C=E,0) = ( j S —a— 11—8"“4 dx+
m 8 /4 x—4-x-3
1 1
~ § Ve —4x=3 = a4 x-3
J- ,74 7 ax X X—3+— IW 1 X—=>+
—-ln2-x—1+\/4-x2+4-x—3‘+C;
b)1-y=5-1-2-y)+C=(S,0)= [ j j\/ly—yyd _ j\l/yZ_yy f%=

={y—y += J- ——w/y y +; arcsin(2- y—1)+C.

R

© mr.sc. Bojan Kovaci¢, visi predavac 3



