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1. Trgovina Sve po malo kuna iz Konjskoga Brda nabavlja robu od točno dvaju 
dobavljača: Mućak trade d.o.o. iz Krivoga Puta i Šalabajzer commerce d.o.o. iz 
Lukova Šugarja. Pritom Mućak trade d.o.o. dobavlja 40% sve nabavljene robe. 
Vjerojatnosti da dobavljači (u danom poretku) neće pravovremeno dostaviti robu 
iznose redom 20% i 10%. Izračunajte vjerojatnost da slučajno izabrana pošiljka robe 
neće biti pravovremeno dostavljena. 
 

2. U doigravanje za ulazak u 1. županijsku rukometnu ligu ulaze RK „Cicvara” iz 
Bedekovčine i točno jedna od sljedećih triju momčadi: RK „Kajgana” iz Špičkovine, 
RK „Ćevap” iz Luga i RK „Majburger” iz Đurmanca. Svaki od navedenih triju 
protivnika RK “Cicvara” je jednakovjerojatan, tj. među njima nema 
“najvjerojatnijega” drugoga sudionika doigravanja. Statistike dosadašnjih 
međusobnih ogleda RK “Cicvara” sa svakom od njih zadane su u tablici 1. 
 

Momčad Ukupan broj susreta  

s RK „Cicvara“ 

Pobjeda  

RK „Cicvara“ 

Pobjeda  

momčadi 

Broj  

remija 

RK „Kajgana“ 11 5 5 1 

RK „Ćevap“ 12 6 6 0 

RK „Majburger“ 13 7 4 2 
Tablica 1. 

 

Isplati li se kladiti da će prva utakmica doigravanja završiti pobjedom RK 
“Cicvara”? (Klađenje na neki događaj isplati se ako je vjerojatnost toga događaja 
strogo veća od 0.5.) Objasnite svoj odgovor. 
 

3. U natjecanju u znanju vjerojatnosti i statistike natječu se dvije ekipe. Ekipu 
Probability freaks tvore tri mladića i dvije djevojke. Ekipu Statistics freaks tvore 
dva mladića i tri djevojke. Na slučajan način najprije biramo jednu ekipu, a potom 
jednoga natjecatelja iz te ekipe. Pretpostavimo da je vjerojatnost izbora svake ekipe 
upravno proporcionalna broju djevojaka u toj ekipi. Izračunajte vjerojatnost da je 
izabrani natjecatelj mladić. 
 

4. (problem Montyja Halla1) Natjecatelj u TV-showu treba odabrati točno jedna od 
triju vrata. Iza točno jednih vrata nalazi se slika novoga automobila, a iza svake od 
preostalih dviju vrata slika koze. Cilj natjecatelja je odabrati vrata iza kojih se 
nalazi slika automobila jer tada (i samo tada!) osvaja automobil. Voditelj TV-showa 
unaprijed zna koja slika se nalazi iza svakih vrata. Nakon što natjecatelj izabere 
točno jedna vrata, voditelj showa otvara točno jedna od preostalih vrata iza kojih se 
nalazi slika koze, te nudi natjecatelju promjenu izbora vrata. (Ako može birati 
vrata iza kojih je slika koze, voditelj će to učiniti na slučajan način.) Isplati li se 
natjecatelju promijeniti prvotni izbor? Objasnite svoj odgovor.  

 

1 Monty Hall (1921. – 2017.), američki televizijski voditelj, najpoznatiji po showu Let's make a Deal. 
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5. Ćiro je ozbiljan student preddiplomskoga stručnoga studija elektrotehnike koji 
petkom navečer uči vjerojatnost i statistiku. Njegov cimer Špiro petkom navečer 
izlazi u noćni život. Pritom u 40% slučajeva izlazi u kino sa svojom djevojkom, a u 
svim preostalim slučajevima izlazi u obližnji narodnjački klub sa svojom “ekipom” 
iz rodnoga Donjega Muća.  
 

Izađe li Špiro van sa svojom djevojkom, vjerojatnost da će prespavati kod nje iznosi 
30%. Ako, pak, izađe u narodnjački klub, vjerojatnost da će sudjelovati u tuči i 
provesti noć u pritvoru iznosi 40%. (Pritom pretpostavljamo da, ako Špiro ne 
prespava kod djevojke ili ne završi u pritvoru, onda se obavezno vraća u sobu koju 
dijeli s Ćirom i prespava u toj sobi.) 
 

Jedne subote ujutro Ćiro se probudio i utvrdio da Špiro nije prespavao u njihovoj 
sobi. Izračunajte vjerojatnost da je Špiro proveo noć u pritvoru. 
 

6. Nekim binarnim kanalom prenose se podaci zapisani (samo) pomoću znakova 0 i 1. 
Vjerojatnost da je poslani znak jednak 1 iznosi 55%, a vjerojatnost da je poslani 
znak pogrešno primljen (i interpretiran) iznosi 20%. Ako je primljen (i 
interpretiran) znak 1, izračunajte vjerojatnost da je poslani znak jednak 0. 
 

7. Prigodom Meghanina i Harryjeva vjenčanja slavna proročica Vidovita Esmeralda 
kao svadbeni im je dar uručila svoje proricanje da će sigurno imati točno osmero 
zajedničke djece, pri čemu je vjerojatnost da svako od njih bude dječak jednaka 0.6. 
Izračunajte vjerojatnost da barem petero Meghanine i Harryjeve djece budu dječaci. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

Vjerojatnost i statistika  
(preddiplomski stručni  
studij elektrotehnike) 

2.4. Formula potpune vjerojatnosti. 

Bayesova formula.  

Bernoullijeva shema.  

- zadaci 
 

© mr.sc. Bojan Kovačić, viši predavač 3 

Rezultati zadataka 
 
 

1. Označimo M = {izabranu pošiljku isporučuje Mućak trade}, Š = {izabranu pošiljku 
isporučuje Šalabajzer commerce} i A = {izabrana pošiljka nije pravovremeno dostavljena}. 

Lako se provjeri da je skup { },S M Š=  potpuni sustav događaja. Iz podataka u zadatku 

slijedi: 
 

2
( ) 40% ,

5

2 3
( ) 1 ( ) 1 ,

5 5

1
( | ) 20% ,

5

1
( | ) 10% .

10

P M

P Š P M

P A M

P A Š

= =

= − = − =

= =

= =

  

 

Tražimo vjerojatnost P(A). Primijenimo formulu potpune vjerojatnosti, pa dobijemo: 
 

2 1 3 1 7
( ) ( ) ( | ) ( ) ( | ) 0.14.

5 5 5 10 50
P A P M P A M P Š P A Š= ⋅ + ⋅ = ⋅ + ⋅ = =  

 

2. Označimo K = {u prvoj utakmici doigravanja igra RK „Kajgana“}, Ć = {u prvoj utakmici 
doigravanja igra RK „Ćevap“}, M = {u prvoj utakmici doigravanja igra RK „Majburger“}. 

Lako se provjeri da je { }, ,Ć K M=A  potpuni sustav događaja, te da vrijede jednakosti: 

1
( ) ( ) ( )

3
P Ć P K P M= = = .  

 

Nadalje, neka je B = {u prvoj utakmici doigravanja pobijedila je RK „Cicvara“}. Iz 
navedene tablice (statističkih pokazatelja) proizlazi: 

 

1 2 3

5 6 1 7
( | ) ,  ( | ) ,  ( | )

11 12 2 13
P B A P B A P B A= = = = . 

 

Primjenom formule potpune vjerojatnosti slijedi da je tražena vjerojatnost jednaka: 
 

1 1 2 2 3 3

1 5 1 1 1 7 427 429 1
( ) ( ) ( | ) ( ) ( | ) ( ) ( | ) = .

3 11 3 2 3 13 858 858 2
P B P A P B A P A P B A P A P B A= ⋅ + ⋅ + ⋅ = ⋅ + ⋅ + ⋅ < =  

 

Dakle, ne isplati se kladiti u pobjedu RK „Cicvara“. 
 

3. Izračunajmo najprije vjerojatnost izbora svake pojedine ekipe. Označimo vjerojatnost izbora 
ekipe Probability freaks sa 1p , a vjerojatnost izbora ekipe Statistics freaks sa 2p . Te 

vjerojatnosti se odnose kao 2: 3 . To znači da postoji 0k >  takav da su 1 22 ,  3p k p k= ⋅ = ⋅ . 

Zbroj tih vjerojatnosti mora biti jednak 1 jer točno jedna ekipa mora biti izabrana. 
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Uvrštavanjem 1 22 ,  3p k p k= ⋅ = ⋅ u jednakost 1 2 1p p+ =  dobijemo 5 1k⋅ = , a odavde je 

1

5
k = . Dakle, 1 2

1 2 1 3
2 ,  3 .

5 5 5 5
p p= ⋅ = = ⋅ =   

 

Događaji 1H  = {izabrana je ekipa Probability freaks} i 2H = {izabrana je ekipa Statistics 

freaks} tvore potpun sustav događaja. Neka je A = {izabrani natjecatelj je mladić}.   
 

Mladića iz ekipe Probability freaks možemo izabrati na 3 načina, a jednu osobu iz iste ekipe 

na 5 načina. Zbog toga je 1

3
( | )

5
P A H = . 

 

Mladića iz ekipe Statistics  freaks možemo izabrati na 2 načina, a jednu osobu iz iste ekipe 

na 5 načina. Zbog toga je 2

2
( | )

5
P A H = .  

 

Primjenom formule potpune vjerojatnosti slijedi da je tražena vjerojatnost jednaka: 
 

1 1 2 2

2 3 3 2 6 6 12
( ) ( ) ( | ) ( ) ( | ) 0.48.

5 5 5 5 25 25 25
P A P H P A H P H P A H= ⋅ + ⋅ = ⋅ + ⋅ = + = =  

 

4. Bez smanjenja općenitosti možemo pretpostaviti da su vrata označena brojevima 1, 2 i 3, 
da je natjecatelj izabrao vrata označena brojem 1 i da je voditelj potom otvorio vrata 
označena brojem 2.  
 

Za svaki [ ]3i ∈  neka je iA =  {slika automobila se nalazi iza vrata označena brojem i}. 

Tada je { }1 2 3, ,A A A  potpuni sustav događaja. Očito je [ ]
1

( ) ,  3 .
3

iP A i= ∀ ∈  

 

Neka je K = {voditelj je otvorio vrata označena brojem 2}. Očito je tada 2( | ) 0P A K =  jer 

ako voditelj otvori vrata označena brojem 2, onda iza tih vrata ne može biti slika 
automobila. Trebamo usporediti vjerojatnosti 1( | )P A K  i 3( | )P A K . U tu svrhu odredimo: 
 

1

1
( | )

2
P K A = (slika automobila se nalazi iza vrata br. 1., pa voditelj na slučajan način bira 

hoće li otvoriti vrata br. 2 ili vrata br. 3),  

2( | ) 0P K A =  (ako je iza drugih vrata slika automobila, onda, prema zahtjevu zadatka, 

voditelj ne smije otvoriti ta vrata), 

3( | ) 1P K A =  {slika automobila se nalazi iza vrata br. 3., pa voditelj nužno mora otvoriti 

vrata br. 2 jer ne smije otvoriti ni vrata br. 1 (koja je izabrao natjecatelj), ni vrata br. 3 
(jer bi otkrio da se iza tih vrata nalazi slika automobila)}. 
 

Primjenom Bayesove formule dobivamo: 
 

1 1
1 1 2 3 2

1 1 2 2 3 3

( ) ( | ) 1
( | ) zbog ( ) ( ) ( )  i ( | ) 0

( ) ( | ) ( ) ( | ) ( ) ( | ) 3

P A P K A
P A K P A P A P A P K A

P A P K A P A P K A P A P K A

⋅  
= = = = = = = 

⋅ + ⋅ + ⋅  
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1

1 3

3
3 1

1 3

1 1
( | ) 12 2 ,

1 3( | ) ( | ) 3
1

2 2

( | ) 1 1 2 1
( | ) ( | ).

1 3( | ) ( | ) 3 3
1

2 2

P K A

P K A P K A

P K A
P A K P A K

P K A P K A

= = = =
+

+

= = = = > =
+

+

 

 

Dakle, isplati se promijeniti prvotni izbor. 
  
Napomena: „Prirodan“ zaključak da se ne isplati promijeniti izbor zbog navodne jednakosti 

1 3

1
( | ) ( | )

2
P A K P A K= =  posljedica je netočne pretpostavke da voditelj otvara vrata nezavisno o 

slici koja se nalazi iza tih vrata. Preciznije, ovaj slučaj nastupa ako pretpostavimo da 
voditelj na slučajan način bira vrata različita od vrata koja je izabrao natjecatelj i otvara ih 
bez obzira je li iza tih vrata slika automobila ili slika koze. Dokažite! 
 

5. Neka su D = {Špiro je izašao u kino s djevojkom}, N = {Špiro je izašao u narodnjački 

klub} i B = {Špiro nije proveo noć u svojoj sobi}. Lako se provjeri da je skup { },D N=A  

potpuni sustav događaja, pri čemu su ( ) 0.4, ( ) 1 ( ) 0.6, ( | ) 0.3, ( | ) 0.4.   P D P N P D P B D P B N= = − = = =   

Tražimo vjerojatnost ( | ).P N B  Primjenom Bayesove formule dobijemo: 
 

( ) ( | ) 0.6 0.4 2
( | )

( ) ( | ) ( ) ( | ) 0.4 0.3 0.6 0.4 3

P N P B N
P N B

P D P B D P N P B N

⋅ ⋅
= = =

⋅ + ⋅ ⋅ + ⋅
. 

 

6. Neka su N = {poslani znak jednak je 0}, J = {poslani znak jednak je 1} i B = {primljeni (i 

interpretirani) znak je 1}. Lako se provjeri da je skup { },J N=A  potpun sustav događaja, 

pri čemu su ( ) 0.55, ( ) 1 ( ) 0.45, ( | ) 0.8 ( | ) 0.2   i P J P N P J P B J P B N= = − = = = . Tražimo 

vjerojatnost ( | )P N B . Primjenom Bayesove formule dobijemo:  
 

( ) ( | ) 0.45 0.2 9
( | )

( ) ( | ) ( ) ( | ) 0.55 0.8 0.45 0.2 53

P N P B N
P N B

P J P B J P N P B N

⋅ ⋅
= = =

⋅ + ⋅ ⋅ + ⋅
 

 

7. Pretpostavimo da je uspjeh = {rođen je dječak}, pri čemu je vjerojatnost uspjeha 0.6p = . 

Tražimo vjerojatnost da se u ukupno 8n =   izvedbi slučajnoga pokusa dogodi barem 5k =  
uspjeha. Vjerojatnost da se u ukupno 8n =  izvedbi slučajnoga pokusa dogodi točno k 

uspjeha računamo prema formuli [ ]8

0

8
0.6 0.4 ,  5

k k
kp k

k
− 

= ⋅ ⋅ ∀ ∈ 
 

, pa je tražena vjerojatnost 

jednaka: 
 

8
' 5 3 6 2 7 8

5

8 8 8 8
0.6 0.4 0.6 0.4 0.6 0.4 0.6 0.594806

5 6 7 8
k

k

p p
=

       
= = ⋅ ⋅ + ⋅ ⋅ + ⋅ ⋅ + ⋅ ≈       

       
 . 


