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2.1. MATRICE
1. Odredite tipove i ispisSite sve elemente sljedec¢ih matrica:
a) A=[-1 1];
1

b)yB=0.2|;

c)C=| 0 1 2021\
-1 2020 0

2. Napisite realnu matricu sa sljede¢im svojstvima:
a) A je tipa (2, 3), te vrijedi a, =a,, =11 a; =0 za sve ostale parove (i, j);

b) B je reda 2, te vrijedi b

, =i+ ], za sve dopustive uredene parove (i, j);

c) Cjereda 3, te vrijedi ¢; = i, za sve dopustive uredene parove (3, 7).

3. Odredite vrijednosti X,y,Zz€R tako da matrice A i B budu jednake ako su

X 1-z2 l+y-z 1-z

4. Odredite matricu D=2-B— A—%-C ako su A, Bi C matrice reda 2, te vrijedi:

a;=2-i—j, by =2-j—i, ¢ =(i+ j)? za sve dopustive uredene parove (i, ),

2.2. MNOZENJE MATRICA

1. Izracunajte skalarni umnozak a - b ako su:
a)a=(L 0)ib=(0, 1);
. 1 2 4
b)a=(2, 3 5ib=|=,——=, =
)a=@ 3.9 ib=(5-2, 3
c)a=(-1 0, 1, 0)ib=(-2019, 2020,-2021, 2022).
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2. Ispitajte postoji li umnozak A - B i, ako postoji, izracunajte ga ako su:

a)A=[1 2]iB=[-1 -2]

b) A= 2]i B:B

c)A=[1 -1 0]iB=

1 1. -2 1
3. Zadane su matrice A= 1 B= .
01 0o -2

a) Provijerite jednakost (A+B)*=A?+2-A-B+B.
b) Vrijedi li jednakost iz a) podzadatka za bilo koje dvije matrice A i B reda 27
Objasnite svoj odgovor.

2.3. POSEBNI TIPOVI MATRICA

1. Odredite matricu AT ako je:

a)A=[1 2 3J;
b)Az{4 3};

2 1

-1 2 -3 4
OA=|-5 6 -7 8]

-9 10 -11 12

2. Odredite X,y,z€R tako da matrica A bude simetri¢na ako je:

-2021 4 5
A=| x+y 2020 x+z
y+12 3 -2019

© mr.sc. Bojan Kovaci¢, visi predavac 2



@ : Matematika 1 | 2. Matrice —
~~~ | (preddiplomski strucni zadaci
 POLYTECHNICUM ZAGRABIENSE studij elektrotehnike)

Elektrotehniéki odjel

24. DETERMINANTA MATRICE. REGULARNE MATRICE.

1. Zadana je determinanta

sinx 2-cosX 0
D=| 0 1 1
COoS X 1 2-sin x

a) Razvojem po drugomu retku determinante D pokazite da za svaki z € R
vrijedi nejednakost D > 0.

b) Odredite najmanju i najveéu vrijednost determinante D. Za koje xeR se
postize najmanja vrijednost determinante D? Za koje Xe€R se postize najveca

vrijednost te determinante?

2. Odredite sve aeR za koje je matrica A regularna ako je:

a 0 -a
byA=|la* 1 a°
2 0 1-a

1 -1
oy ]
01

2 7
byB=|-1 2 1
1 3

-2 4
4. Odredite matricu A ako je (2-A™)" :{ 3 7]

10 1 2
5. Zadane su matrice A= 5 J iB =L 8] Rijesite jednadzbu A-X =B.

: 0 1] =3 10 ... . y
6. Zadane su matrice A= 1 2 i B= 1 4 . Rijesite jednadzbu: X -A=B.
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RJESENJA ZADATAKA

2.1. MATRICE

1. a) Matrica A je matrica tipa (1,2). Njezini elementi su: a,, = -1, a, = 1.
1 4
b) Matrica B je matrica tipa (3,1). Njezini elementi su: b, =-3 b, = 0.2, by =3
c) Matrica C'je matrica reda 3. Njezini elementi su: c,=2019,¢,=¢, =c, =0,

C,= ¢y, =-1,¢,=1,¢,=-2021, c,

= 2020.

2.

{1 0 0}
a) A= ;
010

b)B:2 3}
3 4
11 1

c)C=|2 8
3 9 27

3. (%Y,2)={(L0,1),(L-10),(0,-L1)}.
[—1 1.5}

4. D= .
75 -6

2.2. MNOZENJE MATRICA

1. a) 0;
b) 3.
c) 2.

2. a) Ne postoji jer matrice nisu ulancane.

b) A-B =[0];
0)A-B=[-2 -1 0]

2 2 2 1 -4
3. a) (A+B)’=A"+2-A-B+B" = ,
0 1
b) Da bi jednakost iz a) podzadatka bila valjana za matrice A i B reda n, nuzno je

i dovoljno da vrijedi jednakost A-B=B-A. Buduéi da mnoZenje matrica
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op¢enito nije komutativno, zakljucujemo da zadana jednakost ne vrijedi za bilo
koje dvije matrice reda n, pa posebno niti za bilo koje dvije matrice reda 2.

2.3. POSEBNI TIPOVI MATRICA

1 -5 -9

L 4 2 2 6 10
1.a)A"=|2|; b)A" = : C) A = .

3 3 1 -3 -7 -11

4 8 12

2. (x,¥,2)=(@3,2).

2.4. DETERMINANTA MATRICE. REGULARNE MATRICE.

a) Vrijednost determinante jednaka je D = 2 — sin z. Buduéi da za svaki z € R vrijedi

nejednakost —1 < sin z < 1, zakljuéujemo da je 1 < 2 —-sinz < 3,tj. 1 < D < 3.

Dakle, u svakom slucaju je D > 0.

b) Iz rezultata a) podzadatka slijedi da je najmanja vrijednost determinante D jednaka
1, dok je njezina najveca vrijednost jednaka 3.

Vrijednost D=1 postize se za sve XeR =za koje je sinx=1, tj. za

Xe{(4~k+1)-%:keZ}.

Vrijednost D=3 postize se za sve XeR za koje je sinx=-1, tj. za
Xe 3.—”-(ﬂ-kJrlj:keZ )
2 3

2. a) aeR\{—4,4};
b) ae]R\{O,B}.

11
3. a)detA=1= Ajeregularna. A" = {0 }

1

-3 0 7
b) det(B)=1=>B jeregularna.B*=| 1 0 -2|.

-5 1 11
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-1
2 47 -7 -3
4. A:2 = .
3 -7 -4 -2
L1 0][1 2] [1 2
5. X=A"-B= . = .
-2 1|5 8 3 4

6 X—BA‘l—__g 10][2 -1] [4 3
T -1 4|1 o |2 1/

© mr.sc. Bojan Kovaci¢, visi predavac 6



