4.8. OSNOVNE TEHNIKE
DERIVIRANJA

DERIVACIJA SLOZENE FUNKCIJE.
DERIVACIJA IMPLICITNO ZADANIH FUNKCIJA.
LOGARITAMSKO DERIVIRANJE.
DERIVACIJA INVERZA FUNKCIJE.
DERIVACIJA PARAMETARSKI ZADANE FUNKCIJE.



4.8.1. DERIVACIJA SLOZENE
FUNKCIJE

 Ako je funkcija koju treba derivirati kompozicija
(najmanje) dviju funkcija, primjenjujemo pravilo
za deriviranje kompozicije funkcija:

(fog)=(fg)g

e To pravilo mozemo interpretirati ovako:
» Derivirati funkciju koja djeluje posljednja (funkciju
) kao da je njezin argument nezavisna varjjabla

(npr. x), a potom pomnoZiti dobiveni izraz s

derivacijom izraza za kojega smo smatrall da je ta
nezavisna varijabla.
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4.8.2. DERIVACIJA IMPLICITNO
ZADANE FUNKCIJE

Ako je realna funkcija fdefinirana pravilom

f(x,y)=0

iz kojega nije moguce eksplicitno izraziti y pomocu x, onda takvu
funkciju nazivamo implicitno zadanom funkcijom.

Derivacija takve funkcije odreduje se tako da se clanovi izraza f
(x, y) koji sadrze samo x (uobicajeno) deriviraju po x, a Clanovi
izraza f (x, y) koji sadrze y deriviraju prema pravilu deriviranja
slozene funkcije.

Iz dobivenoga izraza treba izraziti . Kao rjesenje se dobije novi

izraz oblika y’ = g(x, y).

Zbog toga je i derivacija implicitno zadane funkcije ponovno
implicitno zadana funkcija.

© mr. sc. Bojan Kovacié, visi predavac 3



4.8.3. LOGARITAMSKO DERIVIRANJE

Ako je realna funkcija zadana u obliku
 y = (£(x)H

onda logaritmiranjem dobivamo:

In y = g(x) - In(Ax)

Deriviranjem obiju strana prema pravilu za
deriviranje umnoska 1 pravilu za deriviranje
slozene funkcije dobijemo

v =(f())"” -(gkx) In(f(x))+

J(x)

Ovaj postupak naziva se logaritamsko deriviranje.

g(x)-f'(x)J
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4.8.4. DERIVACIJA INVERZA
FUNKCIJE

 Ako je f bijekcija, onda je derivacija njezina
inverza ! dana formulom

Gy
Y )‘f'of“

 Dakle, da bismo odredili derivaciju inverza
funkcije, moramo znati derivaciju zadane
funkcije i pravilo njezina inverza.




4.8.5. DERIVACIJA PARAMETARGSKI
ZADANE FUNKCIJE

Radi izbjegavanja implicitnoga zadavanja funkcije,
zavisnost zavisne varijable y o nezavisnoj varijabli x
cesto se pogodnije opisuje pomocu novoga parametra
(koji se obi¢no oznacava s ).

U slucaju kada je funkcija zadana parametarski s

{x=f (1)

y=g() |
.. C .og@®

njezina derivacija jednaka je y __f'(t)

i ona je takoder parametarski zadana funkcija.
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