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POLYTECHNICUM ZAGRABIENSE

U Gaussovoj ravnini skicirajte skup S = {z eC: Im(ij = 1} .
z

Zadana je realna funkcija g(y) = % -arcctg (L - 1} . IzraCunajte lin(l) g'().
Y

Zapisite  funkciju h(t)=(x/§+1)~cost—(\/§—1)-sint u obliku h(t)=A-sin(w-t+¢@).

(Standardno pretpostavite dasu A, w>0 i @e <—7‘r, 7'[] J)

x=2-tgt,

NGRS

Krivulja K zadana je parametarski s J2 - U tocki odredenoj parametrom f=

T

cost
povucene su tangenta i normala na krivulju K. Izracunajte povrSinu lika kojega ti pravci zatvaraju
s objema koordinatnim osima.

1,
Odredite sve tocke lokalnih ekstrema i sve asimptote na graf funkcije f(x)=4-x-e* l .

REZULTATI ZADATAKA

Pravac y=x.

L=1.

. 7
hl(t)=2-\/§-sm(t+ﬁ-7[).
P=4kv. jed.

.. . . 4 4
Tocka lokalnoga minimuma: 7 = (1, 4), asimptote: x =01 y=—-x+—.
e e
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ZAJEDNICKE

prepmete | (preddiplomski struéni konzultacije
studij elektrotehnike) 5.7.2016.

DETALJNIJA RJESENJA ZADATAKA

1. Pretpostavimodajez=x+y i, gdjesu x,ye R.Tadaje z=x— y-i.Stoga je:

Im(ij:l«:}lm()ﬁy'%]:I@Im[Ly'%-Ly'%JZI@
z xX—=y-i X—y-i x+y-i

B 2 2 . 2 .2
Im ();Jr—yzl).z}:lﬁlm{x +22x yzH.;y : }:1(:)
| X" =y i X =y -1

.2 . 2 2 vy 2
ml =~ +22x y2l+y (-1 o Im X +22x yzl y DN
x =y (=D X'ty

2— 2 . . . .
m ==Y 4 2%y -ij=1:> 2%y =lex-2xy+y =0

x2+y2 x2+y2 x2+y2

x—y)’=0=x—y=0y=x
Posljednjom je jednako$¢u zadana simetrala I. i III. kvadranta Gaussove ravnine.

ctg(2-y)+2

2. Odredimo ¢7'(y)= )
8 = @+

Stoga je traZena grani¢na vrijednost L =1limg™'(y) =lim cos(2- y)+2 ~.sm(2- Y) = 1+2-0 =1
y=' y=0 cos(2-y)+sin(2-y) 1+0

3. Amplituda funkcije 2 jednaka je:

A= [ E1) [ H(3)] =P 2B +(4) +7 -2 B+ (V) =\Te3eTe3=
B=\i2=i2=2\2

KruZzna frekvencija te funkcije jednaka je w=1.

V3-1
RS 7
Fazni pomak funkcije 4, odredimo iz sustava ' . Odatle je p=—-7.
sing = 3+l 12
242
. . 7
Stoga je A (t)= 2-\/§-sm(t+ﬁ-7rj .
7 s
4. Parametar t:Z~7z' odreduje tocku T = (-2, 2).
(T
, sin e V1 )
Koeficijent smjera povucene tangente jednak je k, = 2 ==
¥ ). 2 2

JednadZba te tangente je f...y = —%- x+1 , odnosno u segmentnom obliku %4— Yo,
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Koeficijent smjera pripadne normale je k, :—k—:——: 2. JednadZzba te normale je

2
n...y =2-x+6, odnosno u segmentnom obliku =~ +% =1.

Nacrtamo te pravce u istom pravokutnom koordinatnom sustavu u ravnini. Dobijemo Sliku 1.
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Slika 1.
: 1 1 :
Stoga je P=5~|—3—(—2)|.|2|+5-(1+2)-2=4 kv. jed.

5. Primijetimo daje D, =R\{0}.

4-(x=1) -
—e" .
X

Deriviranjem dobivamo: f (x)=
Iz jednadzbe f'(x)=0 slijedi x = 1. Lako se provjeri da je npr. f %j <01i f(2)>0. Stoga za
x =1f ima lokalni minimum f (1) =4, tj. tocka lokalnoga minimuma je 7 =(1, 4) .

,.Kandidat* za uspravnu asimptotu je pravac x = 0. Budu¢i da je liI(I)l f(x)=0, liI(I)l [ (x) =00, taj
x—0- x—0+
pravac je uspravna asimptota.

Preostaje odrediti ima li graf funkcije f kosu asimptotu. Imamo:

3 1
SO im &2 il geer |24 22

k = lim ,
x—teo x—>too X x—>teo e
. . l,-l 4 . l_—l 4
[=lm[f(x)—k-x]=lim|4-x-e* ——-x|=1lim|x-|4-e* ——||=
x—>Foo x—>*oo e x—too e
1 1 l—l
1
4. — ﬂ - |’ 4. % |
. e . X . ;_l 0-1 4
=lim———%=lim———~%———=1im| 4-e =4.¢ =—.
x—>teo x—>teo 1 Xt e

=
=

. . 4
Dakle, obostrana kosa asimptota je pravac y=—-x+—.
e e
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