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1. Funkcija gusto¢e neprekidne slucajne varijable X definirana je propisom:

a_;x, zaxe [-1,1],

f(x)=

0, inace.

a) Odredite vrijednost realnoga parametra a.

b) IzraCunajte oCekivanje, varijancu i standardno odstupanje varijable X.

¢) Odredite propis funkcije razdiobe varijable X. Potom nacrtajte grafove funkcije
gustoce 1 funkcije razdiobe.

d) Izracunajte P(0 < X < 2).

0, zax<-1,

Rezultati: a) a = 1; b) E(X)=—%, V(X)=%, O'(X)=%~\/§ ;¢) F(x)= —i'x2+%-x+%, zaxe[-11],

1, zax>1.

d) P(0<X<2):i.

2. Funkcija gustoce neprekidne slu€ajne varijable Y definirana je propisom

a-e™, zay>1,

f(y)={

0, inace.

a) Odredite vrijednost realnoga parametra a.

b) IzraCunajte oCekivanje, varijancu i standardno odstupanje varijable Y.

¢) Odredite propis funkcije razdiobe varijable Y. Potom nacrtajte grafove funkcije
gustoce 1 funkcije razdiobe.

d) Izracunajte P2 <Y < 3).

1—e1'~",zay21, e—1

) d) P2<Y<3)=—;
0, inace. e

Rezultati: a) a=1;b) E(Y) =2, V(Y)=0o(Y)=1;¢) F(y) :{

3. Martina i Andrijana svakoga dana zajedno dolaze na veleuciliSte, a sastaju se na Trgu
kralja Tomislava. Martina dolazi prva i ¢eka Andrijanu izmedu 10 i 15 minuta. Trenutak
Andrijanina dolaska u tom vremenskom intervalu je slu¢ajan. Neka je M slucajna varijabla
koja mjeri trajanje Martinina ¢ekanja.

a) Odredite funkciju gustoce varijable M.

b) IzraCunajte ocekivano trajanje Martinina ¢ekanja i pripadno standardno odstupanje.

¢) Odredite propis funkcije razdiobe varijable M. Potom nacrtajte grafove funkcije
gustoce 1 funkcije razdiobe.
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d) IzraCunajte vjerojatnost da ¢e Martina Cekati Andrijanu viSe od 12, ali manje od 14

minuta.

l, za xe [10,15],

Rezultati: a) M ~ U(10, 15), paje f(x)=45
0, inace.

;b)E(M>=2—;,c(M)= NS

| W

0, zax<10,
¢) F(x)= é-x—Z, Zaxe [10,15], d) P(12<M< 14) = %

1, zax>15.

4. Slavica svakoga dana putuje taksijem na posao. Utvrdila je da vrijeme ¢ekanja od trenutka
poziva do trenutka dolaska taksija iznosi najmanje jednu minutu, a najviSe pet minuta.
Neka je S slucajna varijabla koja mjeri Slavi¢ino dnevno vrijeme cekanja.

a) Odredite funkciju gustoce varijable S.

b) IzraCunajte oc¢ekivano vrijeme Slavicina ¢ekanja, te pripadno standardno odstupanje.

¢) Odredite propis funkcije razdiobe varijable S. Potom nacrtajte grafove funkcije
gustoce 1 funkcije razdiobe.

d) Izracunajte vjerojatnost da ¢e Slavica Cekati taksi najvise tri minute.

l, zaxe [1,5],

Rezultati: a) S ~ U(1, 5), paje f(x)=1<4
0, inace.

;b)E(M>=3,c(M)=§'J§;

0, zax<l],
¢c) F(x)= l'x—l Zaxe[l 5] d)P(M<3)—l
47 & o T

1, zax>5.

5. Na pisac¢ u ,,zbornici* u Konavoskoj 2 u prosjeku se upute 3 zahtjeva za ispis u jednom
satu. Pretpostavimo da je trenutak upucivanja zahtjeva za ispis sluajan. Uz pretpostavku
eksponencijalne razdiobe, izracunajte:

a) ocekivano vrijeme proteklo izmedu dva uzastopna zahtjeva za ispis;

b) vjerojatnost da ¢e izmedu dva uzastopna zahtjeva za ispis proci najvise 5 minuta;

¢) koliko najmanje, pocevsi od trenutka upucivanja prvoga zahtjeva, trebamo ¢ekati na
drugi zahtjev tako da vjerojatnost upuc¢ivanja drugoga zahtjeva u tom vremenu bude
barem 90%.

1

Rezultati: X ~ Exp(3). a) E(X) = 20 minuta; b) P(X < é) =l—e *=0.2212;¢) tye = %-mlo ~ 46 minuta.
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ProsjeCan minutni broj posjetd internetskoj stranici Podnevnoga lista jednak je 2.
Pretpostavimo da je trenutak posjete stranici slu¢ajan. Uz pretpostavku eksponencijalne
razdiobe, odredite:

a) ocekivano trajanje vremena izmedu dvije uzastopne posjete;

b) vjerojatnost da ¢e izmedu dvije uzastopne posjete proci najvise 40 sekundi;

¢) vjerojatnost da ¢e izmedu dvije uzastopne posjete proc¢i najvise 1 minuta i 40 sekundi
ako u prvoj minuti mjerenja (racunajuci od trenutka prve od tih dviju posjeta) ne bude
zabiljeZena nijedna posjeta.

4

Rezultati: X ~ Exp(2). a) E(X) =30 sekundi; b)ic) p= l—e ? =0.736.

Neka je X ~ N(O, 1).

a) Odredite P(X < 0.12).
b) Nadite x € R takav da je P(X = x) = 0.1335.

Rezultati: a) 0.54776;b) x = 1.11.
Neka je Y ~ N(O, 1).

a) Odredite P(X <2.1).
b) Nadite x € R takav da je P(X > x) = 0.0024.

Rezultati: a) 0.98214; b) x = 2.82.

Prosjecna brzina vozila tipa Ficho je normalna slu€ajna varijabla ¢ije je o€ekivanje 49
km/h, a standardno odstupanje 8 km/h. IzraCunajte:

a) vjerojatnost da slucajno odabrano vozilo tipa Ficho ima prosjecnu brzinu izmedu 40
km/h i 50 km/h;

b) vjerojatnost da slu¢ajno odabrano vozilo tipa Ficho nema prosjecnu brzinu vecu od 45
km/h;

¢) vjerojatnost da slu¢ajno odabrano vozilo tipa Ficho nema prosjec¢nu brzinu manju od
60 km/h;

d) ocekivanu najvecu prosjecnu brzinu za 90% svih vozila tipa Ficho.

Rezultati: a) p, = 0.42247; b) p, = 0.30854; ¢) p; = 0.083709; d) v,,r = 59.32 km/h.

Ukupan godiSnji prihod trgovackoga lanca Zumkon je normalna slu€ajna varijabla Cije je
ocekivanje 10 000 000 €, a standardno odstupanje 2 000 000 €. IzraCunajte:

a) vjerojatnost da ¢e u slucajno odabranoj godini trgovacki lanac Zumkon imati godiSnji
prihod izmedu 11 000 000 € i 12 000 000 €;
b) vjerojatnost da u slucajno odabranoj godini trgovacki lanac Zumkon necée ostvariti go-
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diSnji prihod strogo manji od 9 000 000 €;

¢) vjerojatnost da u sluajno odabranoj godini trgovacki lanac Zumkon nece ostvariti
godisnji prihod strogo veci od 13 000 000 €;

d) iznos x takav da se s vjerojatnos$¢u od barem 95% moze tvrditi da u slu¢ajno odabranoj
godini trgovacki lanac Zumkon nece ostvariti prihod strogo manji od x €.

Rezultati: a) p, = 0.14988; b) p, = 0.30854; ¢) p; = 0.06681; d) x = 6 700 000.
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